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(MOTIVERA DINA LOSNINGAR NOGGRANT 1)

Problem 1:
Hur kan funktionen f: B2 {{0,0)} — R given av

22 g2 - 2P
flzy) = s rer (z,y) 5 (0,0),
vara forlangd till origo s& att den nya funktionen }:: R* — R blir kontinuerlig
i hella planet B2, _

Med andra ord, bestim en funktion f : R? — R som &r kontinuerlig och
som uppfyler villkoret:

flz,y) = f(z,y) for alla (z,5) € R\ {(0,0)}.
Problem 2:

Antag att funktionen f : R? — R 4r harmonisk, dvs att f har partiella
2 2
derivator av ordning 2 , dessa dr kontinuerliga och Af = %l;{- + gy =01alla
punkterna.

LAt oss betrakta funktionen F : R? — R definierad genom
F(r,8) = f(r? — 5%, 2rs),

for alla (r,s) € B2 ,
Bersikna AF = &£ + 2.
Problem 3:

Ekvationen F(x,y,2) = zy® —y + z = 0 definierar runt punkten (4,1, ~3)
y som funktion av = och z, y = y(z, z}.(Varfor 7}.

Punkten (4,1, —3) ligger p& grafen av funktionen y = y(z, 2).

Skriv ekvationen for tangentplanet till grafen av ¢ i denna punkt.

Problem 4:
Bestdm det stérsta och det minsta virdena av funktionen f given av

flz,y,2) = z nir punkten (z,y,2) ligger pA kurvan som 4r snittet av ellip-
sotden 2% + 2y% + 227 = 8 med planet z =z + y.
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Problem 5:
Berikna

//f{z%—z}a’mdydz
[

dér & dr omradet definierat genom olikheterna:

22 4 y? + 22 < R? och 2z <z 4yt
Problem 6:
Berikna vtintegraien

/ {x+y+22)do
5

dir § dr hela ytan som #r randen av tetraedern given av olikheterna:

r+y+2<1,z2>0, y>20,z>10

Problem 7:
Beriikna med hjalp av ett lampligt variabelbyte integralen:

1
[ / x?y? d dy,
D

diir D Ar omradet begrinast av de rita linjerna:

Jy=ux, y=3z, y=4—~5zochy=4~z.

/zzdz: + xdy,

c

Problem 8:
Berskna

dir ¢ dr kurvan som Ar sunitiet av halvsfiren
% +y? + 27 = 4, z > 0 med cylindern 2% 4+ y% = 2z
motursorienterad, om man tittar frin origo.

LYCKA TILL!!
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