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1. Visa att om f #r differentierbar i en punkt {a,b) och Vf{a,b) # 0 d& ar

V f(a, b} en normal vektor till nivikurvan z = fla, b} i punkten (a,b). 3p
2. Lat ,
flay) = R @y) #0,0)
0 Sz y) = (0,0)
{a) Visa att funktionen f inte &r kontinuerlig i punkten (0, 0), ip
(b} Beriikna f1(0,0) och fa(6,0}. 0.5p
{¢) Bertikna fI(1,1) . ip

3. Visa att funktionen f{z,y) = \/[oy] inte &r differentierbar i punkten (0,0). 1.5p

4. Bestam det stérsta och minsta viirde som funktionen flx,y) =2 -32% +
¥* —3In(1 + z? + ¢?) antar pa cirkelskivan 22 -+ y° < L 3p

/f cos y dady,
D

dédr D dr det dndliga omradet begrinsat av y—axeln, y = \/g_ ochy=ux 3p
6. (a} Berikna

5. Berdkna

/[/ zv/ 2 + yidzdydz,
K

dir K ar kroppen begrinsad av planet z = 1 och ytan z = z? 4+ 42 2p
(b) Berikna arean av den vta som begrinsar den ovannimnda kropp. 2p

-
7. LAt F = (Zzye® *9, (1 +y)e“"2+3’) vara ett vektorfalt definierat pa R? och
C vara kurvan o(t) = { — sint, y{#) = 1 - cost ¢ & [0, 7).

(a) Visa att F br ctt konservativt vektorfsit och bergkna

f?-d?.
C

3p



(b} Berdkna lingden av kurvan .

2p
8 Lat F = (z,y. z) vara ett vektorfalt definierat pd R%och & vara utsidan

av sfidren

r{u, v} = sinucosv

ylu,v} = sinusinw

2u,v) = cosy,

-

dér u € [0,7) och v € [0, 27). Bertikna flodet av F ut genom sfaren S, 2p
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