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Obs: Symbolhanterande riiknare ir ej tilldtna, d.v.s. de fir inte kunna anviindas for att omforma
algebraiska uttryck och inte innehalla Derive eller andra jiimforbara program.

Redovisade lésningar far ej hiinvisa till uppgifter som fitts fran riknare sisom firdiga
integralberiikningar, extremviirdesbestiimningar, ekvationsldsningar, ete.

1. a) Definiera den partiella derivatan f,(x, y) till funktionen z= f(x,y) ,samt
berdkna utifrin denna definition £,(3,1) di f(x,y)=x"y . (1 p)

b) Bevisasatsen D f(a,b) =V f(a,b) i ,dir |d]=1 och f(x,y) ar deriverbar i punkten (a,b),
genom att utgd frin definitionerna av D, f(a,b) och Vf(a,b) . 2p)

2. Funktionen f(x,y) = ,/ x(x+y) L x +xy >0 Hrgiven.

a) Berdkna rikiningsderivatan till f(x,y) ipunkten (x,y) = (1,3) och riktningen i - j. (1.5p)
b) Berdkna maximala virdet pd riktningsderivatan till f(x,y) ipunkten (x, y) =(1,3). (0.5
¢) Bestim ekvationen for tangentplanet till ytan z= f(x,y) ipunkten (x,y,2)=(1,3,2). (0.5p)
d) Bestim ekvationen for normailinjen till z= f(x,y) ipunkten (x,y,z) =(1,3,2) . (0.5p)
3. Berikna _U x* 4-x2--y2 dxdy , dir D = {(x,y): x2+y25 3, x—-y=0 } Gp
D

4. Bestidm det stdrsta och minsta virdet som funktionen f(x,y) = x* - 2x yv+2y ) ¥
antar pa den slutna triangeln med hérn i (0,0) , (3,0) och (0,3). G

5. Berikna j'Fodr, dA F=(2y°~x*y)i+ (X’ -2x92)j och
[

C ir&vre halvan av ellipsen x° +4y> =4 frin punkten (2,0} till punkten (~2,0) G

6. a) Berikna volymen av den kropp som begrinsas av halvsfiren x° + y* + 7% = 4a° , 720
och cylindern x>+ y*=a® . 2p
b) Berfikna arean av den del av halvsfiren x” +y* + 7’ =44” ,z20 som ligger innanfor

cylindem x*+y*=a* . 2p

7. Genom ekvationen 2x° ~y® +z” = ¢ definieras implicit en funktion
z=z{x,y) i en omgivning till punkten (x,y) = (1,1) sdatt z(I,1)=0.
Bestdm Taylorpolynomet av grad tvi till denna funktion i punkten (x, y)=(1,1) . @p

3
8. Berikna ﬂ dedy ; ddr T iren sluten triangel med hém i punkterna
7 (3x-2y)°

(3.4), (5,7) och (7,9) . Gp)




